
www.e-rara.ch

Euclidis Elementa Geometrica, Novo Ordine Ac Methodo Fere,
Demonstrata

Euclides

Londini, 1678

Zentralbibliothek Zürich

Persistent Link: https://doi.org/10.3931/e-rara-52071

Nicolai Mercatoris in geometriam introductio brevis.

www.e-rara.ch
Die Plattform e-rara.ch macht die in Schweizer Bibliotheken vorhandenen Drucke online verfügbar. Das Spektrum reicht von
Büchern über Karten bis zu illustrierten Materialien – von den Anfängen des Buchdrucks bis ins 20. Jahrhundert.

e-rara.ch provides online access to rare books available in Swiss libraries. The holdings extend from books and maps to
illustrated material – from the beginnings of printing to the 20th century.

e-rara.ch met en ligne des reproductions numériques d’imprimés conservés dans les bibliothèques de Suisse. L’éventail va des
livres aux documents iconographiques en passant par les cartes – des débuts de l’imprimerie jusqu’au 20e siècle.

e-rara.ch mette a disposizione in rete le edizioni antiche conservate nelle biblioteche svizzere. La collezione comprende libri,
carte geografiche e materiale illustrato che risalgono agli inizi della tipografia fino ad arrivare al XX secolo.

Nutzungsbedingungen Dieses Digitalisat kann kostenfrei heruntergeladen werden. Die Lizenzierungsart und die
Nutzungsbedingungen sind individuell zu jedem Dokument in den Titelinformationen angegeben. Für weitere Informationen
siehe auch [Link]

Terms of Use This digital copy can be downloaded free of charge. The type of licensing and the terms of use are indicated in
the title information for each document individually. For further information please refer to the terms of use on [Link]

Conditions d'utilisation Ce document numérique peut être téléchargé gratuitement. Son statut juridique et ses conditions
d'utilisation sont précisés dans sa notice détaillée. Pour de plus amples informations, voir [Link]

Condizioni di utilizzo Questo documento può essere scaricato gratuitamente. Il tipo di licenza e le condizioni di utilizzo sono
indicate nella notizia bibliografica del singolo documento. Per ulteriori informazioni vedi anche [Link]

https://doi.org/10.3931/e-rara-52071
https://www.e-rara.ch
https://www.e-rara.ch/wiki/termsOfUse?lang=de
https://www.e-rara.ch/wiki/termsOfUse?lang=en
https://www.e-rara.ch/wiki/termsOfUse?lang=fr
https://www.e-rara.ch/wiki/termsOfUse?lang=it


Nicolai Mercatoris

I N

GEOMETRIAM
Introdtt &io brevis.

GEomtria tradenda: metho¬
dus eadem debebat eile,
qua: aliarum scientiarum ;
ubi Nomen exponitur pri¬

mum , tum definitio, genus, subjectum ,
objectum , principia, genesis, & affe¬
ctiones tam prima:, quam fecunda :.

Nofliw Geometria: dimensionemter¬
ne innuit ; quod ea, que plerunq; me¬
tiri solemus, vel terra sint, vel ex terr-
aqueo globo producta.

Convenit igitur hoc nomen appri¬
me seiende vel arti, que in dimetien¬
dis objectorumvisibilium quantitatibus
occupatur : quales sunt itinerum di-
stanne ; altitudinesmontium & ediS -
ciorum ; agrorum latifundia ; vel mo¬
les corporum.

Postulabat ab industria mentis ipsa
necessitas, ut inquireret in rationem

B ista



2 In Geometriam
ista definiendi. Voluit igitur sollici¬
tata mens succurrere indigentia; rei , &
intellecto negotio, quaxunq; ad insti¬
tutum facerent, examinare.

Ideoqj non dedignatur Geometria
ortum suum , nec invidet nomen arti,
qua; suis natalibus prastuerar . Quiniino
inventis suis libere uti jubet ; dummo¬
do luminibus suis acceptum feratur ,
quicquid illa circa materiales exten¬
siones occupata machinatrix usquam
pollet.

Dehinc opportunum est qutcrere ,
qu*nam fit illa , quam nos Geometri*
nomine indigitamus. Ne sim longus,
.accipe definitionem.

Geometria est scientia circa magnitu¬
dinum genesin & affectiones occupata .

Genus est scientia , cujus finis unicus
Sc solus est scire.

Subjedm inbcefionis est mens , cujus
facultates omnes in eruenda scientia
occupantur.

Mentis facultates fiant Voluntas, Jn -
telLeffus , Judicium.

Ob jekum est magnitudo , non illa qui¬
dem materi* adh*rens , sed ab omni
materia abstracta. Quid fit abstfactio
Mathematica, docent Philosophi. No¬
bis sufficit , quod postumus concipere
lineam, vel extensionem in latum, aut
solidum ; quamvis illa nulli materi *

adh*-



* Introdu & io brevis . %
twIch adharcat. Atq; in hoc elucet discrimen
M ch inter Geometriam puram, & Practicam.
Ni Principia, qua: magnitudinem con¬

stituunt, sunt Infinitum, Punctum, &
« wn Motus.
omena infinitum est , quod omni termino &
• positione caret, na : proinde augeri vel
; dn» minui potest.
it (tati Ab Infinito differt Maximum, quod
ie ® augeri quidem nequit, at minui potest
k «1(0 omnino.

Punäum nec augeri potest, nec mi-
i M nui , neq; aliud in se quicquam habet
itura prseter positionem .
ei loqfi A Puncto differt Minimum , quod

minui quidem nequit, at augeri potest
nyv omnino.
ocoja Laterum Infinitum absolute consi-
iwm deratum non est principium magnitu¬

dinis ; sed cum in Infinito ponitur
in, ch Punctum, tum demum evadit ipsum
a M» Infinitum Campus maximus , qui est

veluti matrix vel receptaculum mag-
i' mtudinum gignendarum.

Sed nec Punctum absolute confide -
nilaip ratum , principium est magnitudinis ;
ad« sed accedente motu fit terminus line* ,
MtaÄt & quasi femen omnium magnitudinum
jÜ !» gignendarum.
oncipa: Est autenf Terminasmagnitudiniscu-
UBB.it jusq; extremum,nullamutiq; partem ip-
jatö fies constituens , sed limites tantum
alii- ponens. E 2 Ita



In Geometriam
Ita punctum terminat lineam, licet

innumera puncta ne minimamquidem
constituant lineam. Et linea terminat
superficiem , licet innumera linere ne
minimam quidem partem constituant
superficiei. Deniq; superficies termi¬
nat corpus, licet innumera superficies

'
ne minimam quidem partem constitu¬
ant corporis .

Sic igitur Punctum terminus est
terminorum, atq; hoc nomine purum
putum est principium magnitudinis .
Baliqui termini, nimirum linea & su¬
perficies , certo respectu sunt quoq;
magnitudines, atq; tum principii no¬
mine haudquaquamveniunt. Ita linea
absolute considerata , magnitudo est,
constans partibus suis ; at si moveatur
linea in transversum , jam consideratur
ut terminus ■& principium superficiei ,
quam generat , sed cujus tamen par¬
tem nullam constituit. Ita superficies
absolute considerata , magnitudo est ,
partibus suis constans ; at si moveatur
superficies in transversum , jam consi¬
deratur ut terminus 8c principium cor¬
poris, quod motu suo generat, cujus
tamen partem nullam constituit. Quare
principium magnitudinis secundum ,
proprie loquendo, est tmrtinus, quisq;

, scilicet magnitudinis sure. Cum vero a
puncto reliqui termini trahant indivi -

sibi-



Introducto hrevts . 5
fibilitatem illam , cujus ratione vocan¬
tur termini , ita ut linea fit indivisibi¬
lis in latum , superficies indivisibilis in
profundum ; ideo puncto , ut termi¬
no terminorum , secundi principii lo^
cum haud inepte tribui existimamus .

Tertium principium est Motus, qui
est exspatiatio termini in campo libero .

Motus autem termini cujusq; talis fit
oportet , ut st quas habet partes , sin¬
gula; succedant novis vestigiis , nun L
quam antea pressis.

Punctum quidem , evim nullas ha¬
beat partes , quocunq ; motu cieatur , ne¬
cessario lineam describit ; at linea noil
quovis motu superficiem » etenim fieri
potest , ut linea ; recta , vel circularis
singula; partes pristino quidem exce¬
dant vestigio , at non ita tamen , ut
non aliqua vel omnes succedant in ve¬
stigia jam antea pressa ; quo motu
nulla producitur superficies , sed tan¬
tum linea recta continuatur , vel circu¬
laris in seipfum revolvitur . Ideöq ; dixi ,
oportere , ut singula; termini partes no¬
vis vestigiis, nunquam anten pre/fts , in¬
sistant. Ubi animadvertendum , licet
omnes & siugula partes vestigio suo
excedere debeant ; non impedire hoc
tamen , quer miniis linea? rectse unus
terminus , vd curva lineat ambo ter¬
mini maneant fixi, ut generetur super *'

B 3 ficies :



6 In Geometriam
ficies : natn termini , uti diximus, norr
sunt partes ejus magnitudinis , cujus
sunt termini .

Ut vero mota superficie generetur
corpus, omnes quoq; superficiei par¬
tes nova vestigia occupare debent,
nunquam antea pressa ; nec tamen im¬
pedit hoc , quö minus unicus saltem
superficiei terminus , nempe qui sit li¬
nea recta, fixus maneatsuo loco : quia
linea non est pars superficiei .

Corpus autem , licet moveri possit
ita, ut fingulse ejus partes novis vesti¬
giis insistant ; fieri tamen non potest ,
quin aliqua vestigia, quL ä succedenti¬
bus partibus occupantur , jam ante
pressa fuerint ab aliis partibus, quse in¬
de excesserunt: ideoq; motus corporis
non producit novam speciemmagni¬
tudinis.

Hinc liquet, non este plures, quam
ttes magnitudinis species , nimirum
lineam, superficiem, corpus.

Jam verö, Genesis magnitudinis est
productio extensionisex termino mo¬
vente in campo libero.

Magnitudo autem est moles deter¬
minata & continua.

AffeCtiones magnitudinis prima, quse
illi femper insunt per sua principia ,
siint moles, determinatio , & continui¬
tas. Nam ab Infinito habet molem ; ä

Termino,



Introduci io brevis .
Termino circumscriptionem vel figu¬
ram ; & ä Motu continuitatem , ex¬
tensionem , & partium extra partes
positionem .

Afftäiones fettend# oriuntur , cum
vel una aliqua magnitudo comparatur
cum suis partibus , respectu molis ; ete¬
nim tota aequalis est omnibus suis par¬
tibus, eademq ; major qualibet fui par¬
te : vel cum du* pluresve magnitu¬
dines ejusdem speciei comparantur
invicem ; nam fi termini , unius con¬
gruant terminis alterius , squales sunt ;
sin excurrant termini unius ultra limi¬
tes alterius , inaequales . Itaq ; compa¬
ratio molis facit xqualitatem vel in#-
qualitatem , qua; quidem nihil aliud est,
quäm ipsa magnitudinum ratio . Et
ratio quidem squalitatis non nisi uni¬
ca esse potest : at inaqualitatis ratio
innumeris modis variat , dum magni¬
tudinum comparandarum altera qui¬
dem constantem molis mensuram ob¬
tinet , altera vero a minima continuo
excrescit in maximam ; ubi tot oriun¬
tur rationes diversa ; , quot sunt in cre¬
scente momenta incrementi, & crescens
ad constantem acquirit rationem con¬
tinuo majorem atq; majorem ; at con¬
stans ad crescentem , rationem conti¬
nuo minorem atq ; minorem . Contra¬
rium accidit , cum altera quidem ma¬

li . 4 gtmudme



In Geometriam
gnitudine molem obtinente constan¬
tem,altera ä maximacontinuo deae scit
usq; ad minimam ; ubi decrescens ad
constantem acquirit rationem continuo
minorem atq; minorem ; at constans
ad decrescentem, rationem continuo
majorem atq; majorem. Ita magnitu¬
do crescens vel decrescens ad con¬
stantem rationes omnes obit , quot-
cunq; sunt ä minima • usq; ad maxi¬
mam, & constans itidem ad crescen¬
tem vel decrescentem.

Sed cum duae vel plures sunt con¬
stantes , ad quas totidem crescentes vel
decrescentes obeunt rationes continuo
majores vel minores ; tum oritur ra¬
tionum squalitas vel inaequalitas , quL
quidem melius explicari non potest,
quäm per ipsam magnitudinum gene -
stn , dum scilicet procreantur motu
succestivo .

Hic autem motus est vel <*f labilis,
cnm terminus movens aqualibus tem¬
porum momentis aqualia spatia confi¬
cit : vel inaqu-ilis , cum velocitas in¬
tenditur subindevel remittitur.

Et cum fieri postit, ut terminus ali¬
quis ad certum tempusincedat quidem
motu aequabili ; at mox velut ex ab¬
rupto mutet tenorem velocitatis in ci¬
tatiorem vel tardiorem ; ubi rursus
fieri potest, : ut novus ille velocitatis

tenor
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Introducto brevis.
tenor fit quidem in se aequabitis, at
respectu prioris omnino citatior vel
tardior : ideoq ; ad explicandam ra¬
tionum aequalitatem , convenit ubiq ;
intelligere motum non modo aqaabi -
lem, sed ejusdem quoq ; tenoris, hoc est ,
eadem , quii coepit , velocitate perpe¬
tuo incedentem . Hic ita suppositis

Rationis aquales sirnt crescentium ad
suam cujufq; constantem , cum eodem
instanti ecarceribus suis erumpunt,atq ;
eodem tempore in suas constantes ex¬
crescunt, & praterea quovis instanti
simul sistunt. Nam aqualia tempora
producunt aquales rationes crescenti¬
um ad suam cujusq; constantem .

Ubi non est opus , ut crescentes sint
ejusdem speciei , neq ; ut sint aque
veloces ; sed sufficit crescentem quam¬
libet ejusdem este speciei cum sia con¬
stante ; & motum uuiufcuiusq; cre¬
scentis in se este aquabilem , & ejusdet«
tenoris .

Hinc jam perfacile est demonstrare
fex illos argumentandi modos ko -
metris usitatos , qui sunt rationis al¬
terna , inversa , divisa , composita, ;
conversa , & ex aquali .

B 5 Expo »



£n Geometriam*o

Exponantur enim duae constantes
%, A & 2 : B, quas duo puncta ä A
erumpentia veriiis A & B producant
eodem tempore , ita ut, cum unum
pervenit L A ad a, alterum pervene¬
rit ä 2 ; ad b •, & cum illud pervenit ad
a , hoc pervenerit ad A ; deniq; cum
illud ad A, hoc ad B. Dico, per de¬
finitionem superiorem ; cum crescen¬
tes a, b eodem tempore pro¬
ducta: sint, & constantes A A , AB I
itidem eodem tempore ; rationemAa jad A A aequalem esse rationi A b I
ad AB : Atq ; ob hoc etiam, altirnin- S
do terminos duos medios, esse ratio-
rsem Aa ad A b squalem rationi A A ;

ad .
'
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Introducto brevis .
ad 2 B. Nam 11 ab aqualibus tem¬
poribus 2 : A & ä B* auferanturaqua-
lia 2 a Se 2 b ‘, restant aqualia tem¬
pora a A & b B . Maneant jam veloci¬
tates ipsarum 2 A & 2 : B eadem , qua
fuerant 5 at ipsis 2 a & 2 : b gignendis
prater ea , qua habebant tempora,
concedanturinsuper ipsarum a A & b B
tempora ; ita fiet, ut velocitas ipsa¬
rum 2 : a & 2 : b retardetur, Se ut pro¬
ducantur nunc quidem eodem tem¬
pore, quo 2 A 8c 2 B- Quod si igi¬
tur considerentur2 b 8e 2 B, ut con¬
stantes ; at2 2 Se 2 A -> ut crescentes .
Jam crescentes 2 a 8e 2 A eodem
tempore producuntur,& constantes 2 b
& 2 B itidem eodem tempore. Er¬
go ratio cresentis 2 a ad constantem
2 b,aqualis est rationi crescentis 2 A
ad constantem 2 B. q. e. d.

Kursus, supponendout prius, rati¬
onem 2 a ad 2 A aqualem este ratio¬
ni 2 b ad 2 B : dico, invertendo ter¬
minos,esse quoq ; rationem 2 A ad 2 a
aequalem rationi 2 B ad 2 b. Sint
enim 2 a Se 2 b constantes , & 2 A
& 2 B crescentes . Cum 2 a Se 2 b
gignantur eodem tempore ; Se 2 A,
2 B itidemeodem tempore : erit per
definitionem , ratio 2 A ad 2 a sequa¬
tis rationi 2 B ad 2 .

b.
Ttrtfo ; si sit ratio 2 a ad 2 A



i *2 - IH Geometriam
aequalisrationi 2 b ad 2 B >erit etiam
dividendo terminos ratio 2 : a ad a A
aqualis rationi 2 : b ad bB , Sint enim
constantes a A & b B i harum tempora
sunt aqualia* quippe quae restant, eum
ab aqualibus ipsarum j ASiJB tem¬
poribus auferuntur aqualia tempora i-
pfarum2 ; a & 2 : b : sed & crescentium
2 ; A & 2 : B tempora sunt aqualia .-
Ergo sequitur per definitionem, quod
ratio crescentis 2 a ad constantema A
aqualis fit rationi crescentis 2 b ad
constantem bB.

Quarto ; fi sit ratio 2 a ad a A ae¬
qualis rationi 2 b ad b B ; erit etiam
componendo terminos , ratio- 2 A ad
a A aequalis rationi 2 B ad b B ; item
rati» 2 A ad 2 a aequalis rationi 2 8
ad2b .

Quinto ; si sit ratio 2 A ad 2 'a *-
qualis rationi 2 B ad 2 b ; erit etiam
convertendo ratio a A ad 2 a « qualis
rationi bB ad Bb.

Sexto ; fi sit ratio 2 a ad a «t aequa¬
lis rationi 2 b ad b ß ; & porr& ratio
a * ad a, A aqualis rationi b § ad /3B .'
erit etiam ex aquali ratio 2 a ad aA
aequalis rationi 2 b ad <S B;

Quae quidem omnia demonstrantur
ex ipsa temporum aequalitate, nec ul¬
teriorem explicationem postulant.

Dicitur
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Dicitur autem ista , de qua hactenus
egimus, rationum « qualitas , proportio;
&■magnitudines ipsas rationum «quali¬
tate affectas, vocantur proportionales.
Verüm ad intelligendam rationem du¬
plicatam, vel triplicatam , quasq ; lians
sequitur, figurarum similitudinem ; de¬
scendendum nunc est ad singularum
magnitudinum genesin , quo pacto ni¬
mirum linea retia procreetur , fe angu¬
lus reBilineus, nec non superficies pla¬
na, atque in hac circulus, Si linea per»
pendkdam , item ‘figurae trilatera Si
quadrilatera, tandemq-, linea parallele,
Scfigura fimiles tzmplana, quam solida.
Itaq ; jam

Linea retia generatur , cum pun¬
ctum movetur ita, ut singulorum vesti¬
giorum a singulis elongationes cum ip¬
sis lineae incrementis paria fociant.

Cum vero magnitudines ex iisdem
principiis , atque eodem modo genita :,'

congruant inter se ; recta: autem omnes
generentur ex puncto , eodem illo , qua
diximus , modo : ideöq ; omnes rectae
sibi mutuo congruunt .

Congruere autem dicunturmagnitudi¬
nes, ciim, applicatione facta , singula
puncta uniusincidunt in totidem puncta
alterius . Congruentiaautem cum aquali -
tate conjungitur , cum singula puncta
uniusincidunt in singula puncta alterius .



In Geometriam
Priterea , cum quivis pars recti e-

odem generetur modo, quo & tota :
ideoque , fi quivis duo puncta partis
incidant in duo puncta totius;congruent
& singula reliqua puncta partis totidem
punctis totius, nec ullum partis pun¬
ctum cxistet extra totam . Quia , dum
generatur recta, non nisi uno modo
proceditur a puncto ad punctum.

Unde patet ; fi dui recti diversi
sibi mutuo occurrant, eas non posseni¬
si in unico puncto convenire. Quienim recti in pluribus, quam uno,
punctis conveniunt, non sunt diversi,
sed eadem recta.

Patet item ; fi pars recti moveatur
per vestigia totius, vel fi recta aliqua
sua ipsius vestigia legat ; non nisi ean¬
dem rectam continuari.

Et fi recta convertatur, itidem ut
axis sphiri , atq; inter convertendum
duo quivis illius puncta hireant suo
vestigio : nullum omnino reliquorum
punctorum vestigiosuo excedet. Quia,
ut diximus, per duo puncta non nisi
unica recta continuari potest.

Et vicilsim ; si alicujus linei , dum
circa duo puncta fixa convertitur, sin¬
gula puncta hireant suo vestigio ; illa
linea erit recta. Nam si aliquod ejus
punctum distaret a recta circa eadem
puncta converfi ; fieret, ut conversis

ambabus.
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9 Introdudtiobrevis . i Z
tireji: ambabus , revolutionibus aequabilibus
nStt & synchronis, ipsum punctum distans
d& h; eandem semper servaret distantiam ,
pHr cbm amba? linea ' situm inter se eundem
nstntle servent ; ideoq ; punctum distans , quod
anii|j initio revolutionis erat infra rectam ,
(Jufe post dimidiam revolutionem foret fu¬
mou prsl . Et cum recta locum non mutet ;
A» oporteret , ut punctum distans locum
illi mutasset, quod tamen suo vestigio hae-

upoiji rere supposueramus ,
jit, Deinde , si in linea recta sumatur

ij.jj , punctum aliquod , quod ab ipsa digre -
utditj diendo describat aliam rectam ä priori

diversam 5 tum generatur ungulus refii -
lineus, qui nihil est aliud , quam dua-

:fj rum rectarum diversarum ad seinvi - ^

Djja cem inclinatio .
Facto autem angulo rectilineo , si

iijm, tertia quadam recta moveatur super
jujj . ambabus angulum intercipientibus , ita
m | ut tertia illa nunquam non stringatam -
j|j™ bas ; tum generatur fupYficiist>Una , fe

jjj ubicunq-, tandem sistat tertia illa linea ,
5J. J ibi triangulum terminat rectilineum ,

qua? est figura plana tribus istis rectis
inclusa.

ini i Quod si porro in superficie plana
• !j ponatur recta linea , quae altero suo

■Jj extremo figatur, dum ipsa, circumgy -

ä^ rando in orbem , redeat ad situm pri -

^ slinum ; figura sic generata in plano
M

vocat » -'



In Geometriam-
vocatur circulus ; & linea, quam extre¬
mum mobile describit, est peripheria ;
& punctum fixum est centrum. Cate-
riim ex ipsa genesi innotescitdifferen¬
tia circuli specifica , qua consistit in
»qualitate omnium rectarum a centro
ad peripheriam eductarum.

Est vero & alia circuligenesis, quam
concipies, fi lapidem fingas naturali
descensu incidere in stagnum quietum.
Etenim a puncto, ubi incidit lapis,'
ranquam centro, emicabitin superficie
stagni circulus quidam initio minimus; j
qui paulatim excurrentibus undiq; ra¬
diis excrescet in maximum. Ubi me- j
mineris, me in hac delineatione uri
lapide pro puncto, fe superficie stagni
pro plana ( licfct revera fit sphserica) &
motu radiorum, quasi efiet »quabilis,
licet fortasse incitatior fit initio, & tar¬
dior in fine. Neque aliter faciunt Geo¬
metra?, cum per figuras in charta vel
pulvere exaratas subjiciunt oculis , qua?
mente concipi volunt.



Introducto brevis.

Quod fi vero duo lapides eodem in¬
stanti & impetu incidant in duo diversa
stagni puncta ;generabuntur duo circuli ,
quos « qualiter crescere putemus . Hi
fibi mutuo occurrent primum in puncto
e, quod ab utriusq; centro a feb aqua -
iirer distat ; cum radios « qualiter cre¬
scere statuamus . Postquam vero se
mutuo attigerint isti duo circuli , jam
quoq; incipient se invicem secare in
aliis subinde atque aliis punctis , qu«
sectiones tam supra quam infra primum
contactum excurrent in lineam , cujus
singula puncta a ceneris circulorum ae¬
qualiter absunt. Et dum pergunt cre¬
scere circuli , tandem illorum periphe -
rk simul appellunt utraque ad alterius

cen-



i8 In Geometriam
centrum ; atque tum radii , con¬
tinuati ä centris ad utramque se¬
ctionem, faciunt cum eä , qua cen¬
tra connectit , duo triangula a-quilate¬
ra abd & abe , quorum basis com¬
munis est a b : linea? verö cd & ce , a
primo contactu c ad utriusq ; trianguli
apices d & e extensa?, sunt inter se ec¬
quales ; quippe

'
aqualibusmotibus at¬

que eodem tempote genita .
Sed & anguli quatuor circa c e-

odem modo geniti, nimirum a cd ,b c d, a c e, b c e, sunt inter se aquales .
Ergo inclinatio linea a c ad lineam
ed aqualis est inclinationi ipsius b e,ad ce ; et porro linea cd ad lineam
cb inclinatio aqualis est inclinationi
ipsius ce ad ca . Qua igiturex aqua¬
libus inclinationibus componuntur
vergentia, nimirum linea ac ad cb
per inclinationes a c d & d cb, & li¬
nea b c ad c a per inclinationes b c e
& eca sunt aquales. Ergo radii
contingentium a c & b c sunt in din-
Stnm siti ; & recta centra conneäens ab
transit per contactum c.

Sunt verö & c d & ce linea pro¬
pter eandemrationem in dinciumsita ;
eademque deprehendentur quoque es¬
se retU, si triangula b cd , b ce, fixis
punctis c & d, item c & e, conver¬
tantur , donec incidant in plana tri-

angu-



Introduföid brevis . I A
Angulorum a cd , ace . Nam angu¬
lus b cd congruet angulo a cd , item

angulusb c e angulo ace , & recta cb
rectae ca . Ubi non solum puncta d
& e inanem suo soco , ut erat suppo -
situm, sed & quaecunq* alia in linea
de puncta ä circulorum sectionibus

genita fuerant , veluti K & 1, singula
suis vestigiis hserent, dum triangula
b c K, bc 1, & reliqua simul genita ,
convertuntur . Ergo , inquam , dee
est linea recta , quas cum ad rectam
acb squales habeat inclinationes si¬
ve angulos dea & deb , dicitur ob
hoc ptrpendiculans , 8c anguli ipsi ae¬

quales dea , deb vocantur rthi .
Catteriim recta d e non tangit pe-

ripherias contingentium circulorum
nisi in unico puncto c. Nam qua¬
cunque magnitudines non possunt ex
iisdem principiis eodem modo pro¬
duci, es nec pofihnt sibi mutuo con¬
gruere . Non poliunt autem circuli
occurrentes in c , & recta de eodem
modo produci : quia recta cum squa¬
libus incrementis pares facit elongati¬
ones a puncto c ; circuli vero con¬
tingentes in se redeunt . Ergo re¬
cta d e, & circuli contingentes non
possunt sibi mutuo congruere . E -
nimverö , si vel in duobus punctis con¬

gruerent , etiam tota longitudine con¬

gruerent . Ex
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Ex eadem porrö scaturigine manat

omnium omnino triangulorum isosce¬
lium pariter ac nffangulerm genesis,omnium item rhomborum 8c parallelo-
grammarum redangulorum , nec non
singulorum affeffiones inseparabiles.

Nam in isoscelibus quidem uiri
cum aqualibus lateribusgeneranturz-
quales anguli . In rhombis vero op¬
posita latera & anguli fiunt aquales.
In rectangulisautem- triangulis , qua ->
k est b c d , duo anguli acuti c b d i
& c d b femper zqui pollent uni resta, I
Applicetur enim trianguli ace hy- |
potenusa a e hypotenufe d b triangu¬li dcb ; componetur ex ambobus
triangulis figura rectilinea b c d h.
Et eodem modo ex triangulis a cd
8c bce componetur figura bcei .
Cum vero dc,ce,hb , bi sint aquales ;kem d h,c b,e i sequales ;L rect* d c,c e
in directum sita :poterunt d & h puncta
xquali motu descendere,&simulappel¬lere d quidemad c, h veroad b tum
linea d c congruet line* ce, & hbipsibi , & figura b cd h figuraebce i, &
angulus h d c angulob c e .- & cum b c e
sit rectus; erit & h d c rectus. Sed
h d b squalis est ipsi cb d . Ergo c b d
cum c d b a’quipollet uni recto, q.e . d . Sunt ergo etiam figurarum re-
ctangularum, qualis est bedh , & ia-



IgKIB
k, r

, * s
iriik
ii<hi
kbb
iistlis
ni 'fis
# )((
amd
iturirai
i ict;
Ibtrkf
: anii
i bei:
piisid
in icti
irjgric
faltft
iApni

'

mlijp
Ibi&ti
illisi
icti, i
ckl .'t
16. Ä

Igldi
Af
ini«
i, Ü

IntroduUio brevis.
tera & anguli oppositi aequales; & di¬
ameter db illas dividit induas par¬
tes aequales .

Jam vero , cttm i c faciat cum d e
duos angulos ice , i cd duobus re¬
ctis aequales; idem valebit in triangu¬
lis a c 1 & b c K eodem modo compo¬
sitis, & per descensum aptatis ; idem
quoque m omnibus aliis triangulis »
circulorum crelcentium sectionibus si¬
mul productis . Quapropter recta re¬
ctae insistens semper facit duos angulos
duobus rectis aequales.

Rursus,c&m alterni dab & abe sint
aequales , & eorum complementa abf
& bag itidem aequalia ; sequitur , quod
inclinatio lineas da ad ab , & hujus
a b porro ad b f, aequalessint inclinati¬
onibus ipsius c b ad ba , & hujus ba
porro ad a g : quare a d non magis an¬
nuit ad b t, quam b e ad a g, nec a d
producta citius occurret bf productae ,
quam b e occurrat ipsi ag . Cum ve¬
ro ebf & dag sint rectas, non pos¬
sunt sibi mutuo bis occurrere : ergo
ebf & da g nunquam concurrent , i-
deoque vocantur Parallel *, quarum af¬
fectio inseparabilis est , quod liabeant
angulos alternos d a b & ab e asqua -
Ies.

Figurasautem adbe , & b c d h,pa¬
rallelis lineis contentae vocantur paral -

lelogramma . Possunt

21



In Geometriam
Possunt vero ex jam dictis perfacile

derivari reliquae triangulorumquorum-
eunq; affectiones. Et primo quidem ,
quod cujusq; trianguli tres anguli aqua¬
les sint duobus rectis. Cum enim tri¬
anguli rectanguli tres anguli aequipol -
leant duobus rectis, & nullum non tri¬
angulum dividi possit in duo rectan -
gula ; 2-quipollebufit utriusq ; trianguli
rectanguli duo acuti uni recto, & cum
trianguli obliquanguli omnes anguli
aequipolleant duorum rectangulorum
acutis ; patet cujufque trianguli tres an¬
gulos aequales esse duobusrectis.

Patet quoque ; fi trianguli alicujtis
singula latera aequalia sint singulis alte¬
rius trianguli lateribus etiam angulos
congruere, & esse aequales. Nam si
basis unius applicetur basi alterius , &
intervallo unius lateris trianguli , ad
quod fit applicatio, describatur unus
circulus, & intervallo alteriuslateris al¬
ter circulus: oportet , ut applicati tri¬
anguli latera sibi mutuo occurrant in
communi circulorum sectione. Quo¬
niam omnes rectae, quae aequalessunt
trianguli applicati lateribus , terminan¬
tur in peripheria fui quaeque circuli ;
quare non possunt sibi mutuo occurre¬
re,nisi in communicirculorumsectione.
Congruentibus autem lateribus , non
poliunt non congruere anguli .

Patet
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» Introductio brevis.
sptifa Patet denique , cujusque trianguli
wa* duo latera majora esse tertio . Nam si
opia recta connectens centra circulorum

contingentium sumaturpro basi -, liquet,
ittaj quod foper ista basi constitui postit
:iq» triangulum cujuscunqi figurae. Atqui
nim illa latera nunquam concurrere possunt
Bitis in ullo puncto, quod sit utriq; peri¬
sti» pheriae commune , ciim non tangant se

m pluribuspunctis, quam uno . Ergo
iti » vel in unius tantum circuli peripheria
»jito concurrent, vel in neutrius. Si in
sinet unius tantilm ; jam unum quidem latus
Sis aequale est dimidias basi, at alterum
iifof majus ; ergo ambo simul majora tota
ipii! basi. Sin in neutrius peripheria con-
iiii| i currantjvel erit punctum concursus ex -
, Kai tra utrumq; circulum, & jam utrum-
ato®,| que lams majus dimidia basi ; vel fiet
n̂uli, i occursus intraalterutrum » qualiumcir-
tan culorum, & tum poterunt describi alii
sIkbi duo circuli, ita ut unus transeat per
put punctum concursus, alter vero eum
ani tangat in aliquo puncto baseos ; atque
k, sic erit illud punctum rursus extra

hunc alterumcirculum, cum non tan-
gant se nisi in uno puncto.

ieeu Quod fi Problemata sectari lubeat,
jjijB habemus hic lineas & anguli bisecti-

onem, erectionem & demissionem per-
pendicularis, angulorum » qualium &

:
' linearum parallelarum descriptionem,
te «T*

2Z



2 .4 1In Geometriam
qute in Geometria utratnq ; paginam fa¬
ciunt . Sed properandum est nobis ad
finem .

Interim tacendum non est , poste &
paralleiogramtna & triangula cujuscun-
que generis etiam alio modo produci .
Nam si recta insistat recta ? perpendi -
culariter , incipiatq ; moveri in transver¬
sum, ita ut singula ejus puncta aequali¬
ter recedant k pristinis vestigiis ; de¬
scribetur isto motu parallelogrammum
rectangulum . Nam apex lineae insi¬
stentis , a linea subjecta semper aequali¬
ter distat , ideoq ; motu suo lineam de¬
scribit parallelam . Et ad quemcunq;
situm pervenerit linea mota , semper
tota aequaliter abest a quovis relictorum
vestigiorum,hoc est , semper parallela
manet primo termino , unde excesserat.
Quod fi jam tantundem promoveat in
tansversum , quantum ipsa longitudine
pollet ; fit quadratum '. sin plus , vel
minus ; fit nßangulm altera , farte lon -
gim .

Sin recta recta ; insistens non faciat
quidem angulum rectum , attamen mo¬
tu suo singula puncta aequaliter prove¬
hat , & tantundem excurrat in latum,
quantum ipsa longitudine pollet ; fit
Rhombus: fin plus , vel minus ; Rhom¬
boidee.

Eodem modo , si plana superficies,
insi -
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insistens plan* , moveatur ita, ut sin¬
gula ejus puncta «qualiter procedant ;
fit prisma. Et si figura insistens sic
parallelogratnmum; corpus, quod ge¬
neratur, est Parallelepipedon, hoc est,
parallelis ftperficiebus inclusum .

Coni & Cylindri genefin habetis a-
pud Euclidem , ubi motu trianguli vel
Parallelogramm! , gyrante circa latus
perpendiculare , producuntur : ne forte
soli videamur motum ad generandas
magnitudines accersere.

Pofiimt vero & Conus & Cylinder
aliter quoque produci ; hic quidem, si
circulus mergatur in profundum; ille
vero, si inter mergendum a minimo
continuo augeaturin maximum.

De parallelogrammis , prismatibus ,
parallelepipedis,Cylindrisunumidem-
que est Theorema, quod sint in eadem
ratione cum lineis , quas singula puncta,dum generantur ipsa: magnitudines,
motu suo describunt. Id quod ex de¬
finitione «qualium rationum manife¬
stum est .

mt» Redeundovero ad FiguramPrimam,
ierpn» fi punctum quoddam incipiat moveri
it 1» ab A versus A , & simul ex movente

polte!
1 excrescat linea sursum, qua: semper ad

m>; f* A ^ obtineat eundem angulum , atq ;
interea .dum pervenit ad ipsacre-

ipfffc- scat ad altitudinem A B ; jam descri -
E C betur



26 I« Geometriam
betur duplici illo motu superficies
A 2 ; B, qu ;c vocetur constans , & cre¬
scentes sint A cty , A .ac : Dico , cre¬
scentem A * y ad constantem A 2 B
habere duplicatam ratiorum ejus , quam
habet crescens A * ad constantem
A 2 i ideo , quia eodem tempore bis
crescit in ratione A a ad A 2 5 etenim,
dum crescit in longum in ratione Au
ad A 2 , simul etiam crescit in latum
in ratione « y ad 2 B (quse eadem est
cum ratione A « ad A 20 Eodem
medo ratio Aac ad A 2 B duplicata
est rationis A a ad A 2 -

Quöd si vero ä singulis lineae cre¬
scentis in altitudinem 2 B vestigiis
descendant inter movendum totidem
parallelogramma , crescentia simul in
latum & profundum ; jam describetur
motu transverso istorum parallelogram -
morum corpus solidum , quod vocatur
pyramis. Oportet autem non modo
lineam , quae crescit in altitudinem
2 B, interea dum movetur , eundem
femper ad A 2 angulum obtinere ;
scd & parallelogramma crescentia eo¬
dem semper .modo inclinari ad super¬
ficiem A 2 B . Et quocunq ; articulo
sistatur motus pyramidis crescentis,
femper habebit pyramis sistens ad con¬
stantem triplicatam rationem ejus ,
quam habet latus sistentis ad latus con¬

stantis.



Inirodti& io brevis.
stantis, vico ; pyramidem , cujus
summitas est A « y , ad eam , cujus
summitas estAjB este in ratione li¬
nea» A a ad A § ; ter repetita . Dum
enim latus, movente puncto , crescit
in ratione A « ad A %,

■, ipsa pyramis
A & y crescit ter in eadem ratione,
nimirum in longum in ratione A « ad
A 2 :, in latum in ratione * y ad
deniq ; in profundum in ratione qud
demerguntur parallelogramma .

Figura » autem , quse fic crescunt in
ratione duplicata , vel triplicata , vo¬
cantur smilis .

Hactenus igitur derivavimus ortum
magnitudinum ex genuinis principiis ,
& ortarum affectiones ex ipsa genesi
demonstravimus . Quam methodum , si ,
quibus vacat, persequi libuerit ; habe¬
bimus aliquando Geometriam scienti¬
am suo nomine dignam .
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