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CAPUT PRIMUM.
DE LINEIS RECTIS.
DEFINITIONES.

1 Un&um eft, cujus pars nul-
laeft.

2. Linea, eft longitu-

do latitudinis expers.

3. Linea re&a eft, qua
inter duo punéta pofita eft omnium
breviffima.

4~ Superficics eft longitudo & lati-
tudo profunditatis expers.

s. Superficies plana cft, qua inter-
duas lineas reas fefe fecantes pofica
eft omnium breviffima.

6. Angulus eft, duarum linearum
{& mutuo tangentium, alcerius ad alte~
ram inclinatio : lineam autem ad aliam
inclinari dicimus, cujus pars una pra .
altera ad aliam lipeam accedit.

7. Angulus redilineus eft, quem
concinent linez re@z; curvi-lineus,
quem curva ; mixtus, quem reta &
curva, &

8. Angulus reGus eft, quando linea
re&ta infiftens linex reG, facitutrim-
que angulos equales.

C.s 9. Obtie -




De lineis veitis.
9. Obtufus eft, qui major eft reto.
10. Acutus vero, qui minor eft re&o,

11. Parallelz linez funt, gua non
inclinantur ad e mutud.

AXTOMAT A.

s Uabus lineis non eft fegmen--

" tum five pars aliqua utrique
communis. Inter duo pun&ta noncon-
fiftunt plures linez reéta; nec inter du-
as lineas plures fuperficies aut anguli
plani, nificoincidant.

2. Omnes anguli re&i funt invicem
zquales. il

3. Duz linez non inclinantur ad fe
mutud: quando earum una non magis
quam altera verfus eandem partem in-
clinatur ad aliquam tertiam. = Sicuti
duo bomines,. nunquam affequentur [ofe
mutuoy quando evvmm Wnws, non mMagis
celeriter quam alter, per eandem viam
currit ad exndem terminum.

4 Quez fibi muwo fuperimpofita
congruunt, funt equalia. Ef vice versd.
Linez, & ex hifce compofiti anguli,
qui quales fisar; congruent, fihacita
fibl mutuo imponantur, Ut eornm ex-
tresoutn unum; . alterius extremo -re-
ipondeat.

.. Torum et majus fud parte, &
aquale
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D¢ lineis reétis.
xquale omnibus . fuis partibus fimul
{umptis.

6. Quz eidem funt zqualia, inter fe
funt @qualia.

7. Que funt ejufdem, aut zqualium
difnidia aut dupla; funt fibi invicem -
qualia.

8. Si zqualibus addantur aut aufe-
rautur zqualia, manent ¥qualia.

9. S1 inequalibus addantur aut aufe-
rantur zqualia, manent inzqualia.

, P i
DE LINEIS.

SESE SECANTIBUS.
THEOREMA L

Diios angulos, aut rectos, aut duobus
vedtis aquales, fieri @ duabus liness
vectis quarsm wna alteri infiftéts

Ire®a A B conftiterit fuper re-
&am CD. Dico angulos CB A, R

A B D,zquales effe duobus redtis :fi e-
nim hi anguli non funt re&i ; fintredti
EBC, & EBD; fed his aquales funt
anguli hi tres EBC, & EBA, &
ABD?;&histribus zquales funt anguli
ABC, & ABD, utpote partes.tofi-
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De lineis veltis.

us®; ergo & hi @quales funt duobus
redtis ©: quod erat demonftrandums:

THEOREMA IIv
Lineam vestam illam effe, que cum alti-
v infiflente, facit angulos dnos- aut
veffos, ant duobus reclis equales,

I in lineam A B inciderit. altera

" CD, feceritque duos: angulos
C DA% C DB, #quales duobus redtis:
Dicolineam A D Beffe re&am : fi enim
illa reGanonfit, fitredta ADE, erunt
ergoanguli A D C, & CDE zquales
duobus re&is 4, fed & anguli A DC,
& C D B funt xquales duobus redts,
ex: hypothefis - ergo hi.duo anguli
ADC, &CDB fimul fumpti funt 2-
quales duobus angulis fimal fumptis
AD C, & CDE¢: ergo ablato commu-
ni A DC, remanet CD B, qualisipfi
CDE¥, atque fic erit pars-zqualis to-
ti, quod eft impoffibile &, ergo linea
A DE non eft refta, ergo A D B,quod
erat demonftrandum.

THEOREMA IIL
Angulos [foi mutuv ad verticem eppofizis
equaleselfe.

Tretz duz A'B, C'D, femutud
oJ fecueriz in E. Dicp Angnits
4EC
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Bl De lineis retis. 5

v AEC,&DEB, quifibiad verticem

frods opponuntur, inter fe efle zquales: qum
anguliAEC, & C E B funt @quales

L duobus reis ¢, fimiliter anguli re&i 417h. r..

jet  funt @quales inter fee, ergo hi duo © 4x. 2

anguli fimul fumpti AE C, & CEB,

funt 2quales angulis CEB, & BE D

fimul fumptis ¢, ablato ergo communi f Ax. 6.

BEC, remanent anguli CEA, &

BE D inter fe 2quales, quod eratde-

monftrandunn

5. 1L
DE
LINEIS PARALLELIS:
THEOREMA 1V.

Paralielas eas eff¢ lineas, Qe i linea P.E. 28,
incidente: faciunk angulnm externim;
intevio & oppofito equalem.

SI fuerine anguli, A B C internus, &

D CE externus & oppofitus, inter

fe zquales. Dico Parallelas effelineas

AG, & DF: quia enim, ex hypo-

thefi anguli ABC, & DCE fint a-

quaks, non 1nc11nab1tur A B ‘magis,

quam linea D Cad lineam BC 8, er- ¢ pyf, 65
yfm 8O per Axioma 3. finez' AB & B

) g Ton inclinabuntur ad {¢ mutmo , ergo

” per
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P.E, 28,

De lineis velfis.

per Definitionem 1 1. erunt parallele
ha linez, quod erac demonfirandum.

THEOREMA V.
Parallelas eas effe lineas, que cum lined
incidente faciunt duos angulos ine
ternos, alternatim oppofitos, equalis
inter fes

Sl.mgulus AB C fibi alterno BCF

fuerit zqualis. Dico parallelas effe
lineas A G, DF: quiaangulus BCF
utpote ad verticem aqualis eft angulo
DCE *?, ergo angulus D CE exter-
nus, zqualis eft interno & oppofito
ABC:®, ergo parallelz funt linez
A G; DF 5 quod erat demonfiran-
dum.

THEOREMA VL
Parallelas eas effe lineas, que cam linei
Zncidente faciunt duos angulos inter-
nos ad eandem partem oppofitos, &quae
les duobus angulis vectise

SI duo anguli interni ABC, & DCB
fuerint duobus re&is aquales. Dico
parallelas effe lineas A G, & DF:
quia angui DCE 5 DCB funt 2-
quales duobus redis ¢, fed & anguli
DCB, & ABC funt aquales duo-
bus redis-ex hypothefi; & omnes gléq
redti

-
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De lineis reltis.

refti funt zquales inter fe ¢, ergo hi
duo anguli ECD, DCB funt #qua-
fes duobus-angulis DCB, CBA ¥, ab-
lato ergo communi D CB, remanct
angulus D CE externus zqualis in-
terno & oppofito ABC, idebque $
parallelz erunt linez A G, & DF;
quod erat demonftrandum.

THEOREMA VIL
Parallelas inter [b eas effe lineas, que
pavallele [unt ad unam tertiame

SInt AB, CD parallele ad unam
Y tertiam E F. Dico has lineas A B,
& CD parallelas quoque effe inter fe:
quoniam enim hz ex hypothefi: funt
parallelz ad E F, ideo non inclinag-
trad EF 2 ergonec ad hanc ma-
gis inclinabitar AB quam CD, fed
quando duarum linearum una non ma-
gis inclinatur , quam- altera ad unam
tertiam, tum illz non inclinantur ad fe
mutuo®, ergo AB & CD non in-
clinantur ad {e mutuo, ergo & inter fe
parallelz funt®, quod erat demon-
ftrandum.

THEO-

7

¢ Axe 2.
fA.X?- 5‘7

& Th. 4+

P. E. 30,

3 Def, 110
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¢ Def. 11
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De lineis reitis.

THEOREMA VIIL
Angulum externum, interno & oppofita
equalem effe,quando linee fint paral-
leley in quas alia velta linea incidits

QI fuerint parallele linex A G, DF:

Dico angulum externum DCE, &
internum & oppofitum ABC interfe
@quales effe : fi enim zqualesnon fint;
firangulus LBC &qualis cum angulo
DCE, erit ergolinea L B parallela
ad lineam D C 93 fed & ex fuppofi-
tione cft linea A B parallela ad ean-
dem lineam D€, ergo linea AB,
& LB funt parallelz ad fe mutuo;
citm tamen fefe mutuo fecent in B,five
quod idem-eft inclinentur ad fe- mu-
tuo ; quod eft contra Definitionem
parallelarum £, ergo linea AB & DC
faciunt angulos, externum & internum
oppofitum , xquales, quod erat de-
monftrandum.

THEOREMA IX.
Angulos alternos equales effe 5. quads
linee funt pavallele,in quas alia velta
linea incidit,

Q1 paraliele fuerint linex AG, DF.
*" Digoangulum A B C zqualem efle
ingulo alterno BCF, quia angulus

BCE




‘ De lineis redtis. 9

BCF eft zqualisangulo DCE 2 fed * 7. 3.
I hic eft #qualis angulo A BC ®, ergo ® 1h. 8:
" & hic angulo alterno BCF ¢, quod © 4x. 6.
erat demonftrandum.

THEOREMA ‘X.
Angulos duos internes equales effe duo- P.E. 2.
bus veftis,quando linee funt parvallele,
in quas alia vefta linza incidit:

Sl parallela fuerint line@. Dico angu-

los duos internos, & oppofitos
ABC, DCB zquales efle duobus
retis, quia duo anguli DCE, &
D CB funt zquales duobus re&is ¢, 4 7h. 1.
fed angulo D CE eft @qualis angulus
ABC?*, ergoangulus AB C, & DCB © 7h. 8.
funt zquales duobus reis £, quod f 4x. 6..
erat demonftrandum.

CAPUT IL

DE
.| TRIANGULIS.

DEFINITIONES.

)2.1;‘Igura eft {patium, quod aliquo
vel aliquibus terminis claudi-

6,
.

13. Fi-
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