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CAPUT PRIMUM.
DE LINEIS RECTIS .

DEFINITI 0‘NE '
S.

I .

P
Unctura est , cujus pars nul¬

la est .

do latitudinis expers .
3 . Linea resta est , qua?

2 . Linea , est longitu -

inter duo puncta posita esi omnium
brevissima.

4 . Superficies est longitudo & lati¬
tudo profunditatis expers .

5 . Superficies plana est, qua; inter '
duas lineas rectas fete secantes posita
est omnium brevissima.

6 . Angulus est, duarum linearum'
le mutuo tangentium , alterius ad alte - '
ram inclinatio : lineam autem ad aliam
inclinari dicimus , cujus pars una pras
altera ad aliam liveam accedit .

7 . Angulus rectilineus est ', quem
continent linea- recta ; ; curvi -lineus ,
quem curva; ; mixtus , quem recta &
curva, & c.

8 . Angulus rectus est , quando linea
recta insistens linea ; recta -, facit utrim¬
que angulos aquales .

C 5 K. Obtu -



2?. De limis re&is.
p. Obtusus est, qui major est recto.
10. Acutusvero, qui minor est recto .
11 . Parallela: linea: sunt , gu* non

inclinantur ad se mutuo. **

AXIOMATA .

i ,
"TNlIabus lineis non est segmen-
I J tum sive pars aliqua utrique

communis. Inter duo puncta noncon¬
sistunt plures line* recta ; nec interdu¬
as lineas plures superficies aut anguli
plani, nisi coincidant.

2 . Omnes anguli recti sunt invicem
«quales .

z. Du* line* non inclinantur ad se
mutuo : quando earum una non magis
quam altera versus eandem partem in¬
clinatur ad aliquam tertiam. Sicuti
duo homines, . nunquam ajftquentur fest
mutuo, quando eorum unia , non magis
celeriter quam alter, per eandem viam
currit ad eundem terminum .

4 . Qu* sibi mutuo superimposita
congruunt, sunt «qualia . Et vice versa.
Line*, . & ex hisce compositi anguli,
qui aquales stmt, congruent, si haec ita
sibi mutuo imponantur , ut eorum ex¬
tremum unum, alterius extremo re¬
spondeat.

5. Totum esi majus sua parte, &
*qua!e



3De lineis reUis.
aquale omnibus suis partibus limul
sumptis.

6. Qua eidetn sunt aqualia, inter se
sunt xqualia .

7 . Quae sunt ejusdem , aut aequalium
dimidia aut dupla ; sunt sibi invicem ae¬
qualia.

8 . Si aqualibus addantur aut aufe¬
ramur xqualia , manent aqualia .

9 . Si inaqualibus addantur aut aufe¬
rantur aqualia , manent inaqualia .

§ . I -
DE LINEIS

SESE SECANTIBUS .
' THEOREMA I.

Duos angulos , aut reBos , aut duobus Propositio
näh aquales , fieri a duabus lineis Euclidis
reBis quarum ma alteri insistit. 13 ,

SI resta A B constiterit super re¬
ctam C V . Vico angulos C B A , &

A B D,aquales esse duobus rectis .• si e-
nim hi anguli non sunt recti ; sint recti
E B C, fe E B D 5 sed his aquales sunt .
anguli hi tres E B C, & EB A, &
A BD a jfchistribus aquales sunt anguli * Ax . 5.
ABC , & AED , utpote partestojti -



De lineis re&is .
" Ax. z. as b ; ergo fe hi squales sunt duobus
' Ax. 6. rectis c: quod erat demonstrandum*

? . £ . 14.

'
71). I .

* Ax. 6.

f Ax. 8 .
* Ax. 5 .

$ . E . 1 z .

THEOREMA II .
Lineam rtHam illam eß

'
e, qiue cum alte¬

ra infiflente, facit angulos duos aut
reftos, aut duobus reölis aquales .

S I in lineam A B inciderit altera
' C D, feceritque duos • angulos

C D A,& C D B, squales duobus tectis.
Dico lineam A D B esse rectam : fi enim
illa recta non fit, fit recta A D E, erunt
ergo anguli AVO , & C D E squales
duobus rectis d, sed & anguli A D C,
& C D B sunt squales duobus rectis,
ex hypothefi ; ergo hi .duo anguli
AVO , & C D B fimul sumpti sunt 2-
quales duobus angulis fimul sumptis
AD C, & C DE ' : ergo ablato commu¬
ni A D C, remanet C D B, squalisipsi
C D E f, atque fic erit pars squalis to¬
ti, quod est impossibile g, ergo linea
AVE non est recta, ergo A D B,quod
erat demonstrandum.

THEOREMA III .
Angulosßbi mutuo ad verticem oppoßfc

aquales.elfe.sIrects dusA B, C D, se mutuo
secuerint b E. Dico Angulos

4 £ C,



5De lineis re&is .
fa k A E C, & D E B, qui sibi ad verticem
fe opponuntur, inter se elfe a?quales: quia

anguli A E C, & C E B sunt sequales
H ' duobus rectis d , similiter anguli recti d 7b . r,-
(aat sunt aequales inter se e, ergo hi duo e Ax. 2 .
iiiUii anguli simul sumpti A E C, & CEB ,
.‘i*!, sunt aequales angulis CEB , St B E D

simul (umptis *, ablato ergo communi c Ax. 6.
cima BEC , remanent anguli C E A , &
I« «i B E D inter se aequales, quod erat de-
laoteiK monstrandum»

ADE.C! § . II .
DEift
aguliAI D E* * lineis parallelis ;
“P* THEOREMA IV.
malfe
toror. Parallelas eas effe lineas , qua cum linea P. E. 22.
• qfc:. incidente faciunt- angulum externumj
Ulmi: interno & opftßto aqualem. -

>AD4

III. .

D, senr
:ii D

>1

SI fuerint anguli, ABC internus, &
D C E externus & oppositus , inter

se xqualcs. Vico Parallelas esse lineas
A G, & D F : quia enim, ex hypo -
thesi anguli ABC, & DCE sunt ae¬
quales , non inclinabitur A B magis,
quam linea D C ad lineam BC k, er- s Bef. 61
go per Axioma 3 . linea?- A B 8rD C
non inclinabuntur ad se mutuo , ergo

per



6 De lineis re&ts.
per Definitionem 11, erunt parallel®
ha» linea», quod erat demonstrandum .

THEOREMA V.
P. E . 27 . parallelas eas ejse lineas , qua cum lima

incidente faciunt duos angulos in¬
ternos, alternatim oppoßtos, aqualis
inter fi .

ei angulus ABC sibi alterno E CF
0 fuerit aequalis. Dico parallelas esse
lineas A G , DF : quia angulus ELF
utpote ad verticem aqualis est angulo“ 71). 3 . DC E % ergo angulus D C E exter¬
nus , aequalis est interno & oppositoh Ax. 6. ABC 6 , ergo parallelae sunt line®‘ 71). 4 . AG , DF ‘ ; quod erat demonstran¬
dum .

THEOREMA VI.
P<E . 28 . Parallelas eas eße lineas , qua cum linia

incidente faciunt duos angulos inter¬
nos ad eandem partem oppositos, aqua¬
les duobus angulis reffis .

Cl duo anguli interni ABC , & DCB
0 fuerint duobus rectis aequales . Dico
parallelas esse lineas A G, & D F :
quia anguli D C E , DCB sunt ae-

d Th . i . quales duobus rectis d , sed & anguli
D C B, & ABC sunt aequales duo¬
bus rectis ex hypothefi 5 & omnes duo

recti
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De lineis reUis. 7
recti sunt aequales inter se °, ergo hi e Ax . 2 .

duo anguli E CD , DCB sunt aequa¬
les duobus angulis DCB , CB A f, ab- £ Ax • 6.

lato ergo communi DCB , remanet

angulus D C E externus aequalis in¬

terno & opposito ABC , ideoque 3 i 71). 4 -

parallelae erunt lineae A G, & D F ;
quod erat demonstrandum .

THEOREMA VII .
Parallelas inter fe eas ejse lineas, .quit P. E. go.

parallele stent ad unam tertiam .

eint AB , CD parallelae ad unam
o tertiam E F. Dico has lineas A B,
& C D parallelas quoque esse inter se :
quoniam enim hae ex hypothefi sunt

parallelae ad E F , ideo non inclinan¬
tur ad E F a ■, ergo nec ad hanc ma- 1 Des. i r .
gis inclinabitur AB quäm CD , sed

quando duarum linearum una non ma¬
gis inclinatur , quäm altera ad unam
tertiam , tum illse non inclinantur ad se
mutuo b, ergo AB fe CD non in - 6 Ax . g ,
clinantur ad se mutuo , ergo & inter se

parallelst sunt *, quod erat demon - c Des. 11 »
slrandum .

THEO ^



De lineis reBis .Z

THEOREMA VIII.
P. E . 2 §. Angulum externum, interno & oppoßto

aqualem ejse , quando linea sunt parni¬
tela, in quas alia reda linea incidit .

ei fuerint parallel* line* AG, BF.° vico angulum externum DCE, k
internum & oppositum ABC interse
squales esse : fi enimsqualesnon sint ;
fit angulus LBC squalis cum angulo
DCE , erit ergo linea L B parallela

d 7h . 4. ^d lineam D C d ; sed & ex supposi¬
tione est linea A B parallela ad ean¬
dem lineam DC, ergo linea AB,

* 7b . 7 . L B sunt parallel* ad se mutuo -* ;
cam tamen sese mutuo secent in B,sive
quod idem est inclinentur ad se mu¬
tuo ; quod est contra Definitionem

k £>ij, 11 , parallelarum f, ergo linea A B & D C* faciunt angulos , externum fe internum
oppositum , squales, quod erat de¬
monstrandum.

THEOREMA IX.
P. E. 2p . Angulos alternos aquales effe , quando

linea sunt parallela,in quas alia reda
linea incidit ,

ei parallel* fuerint lines AG, DF.
1 Vico angulum ABC squalem esse
angulo alterno B C F, quia angulus

BCF



De lineis re&is ,
B C F est aqualis angulo - DCE 1, sed 3 71;. 3 .
hic est aqualis angulo ABC b, ergo b 7'

b. 8;
8c hic angulo alterno B C F % quod c Ax. 6.

)̂ | erat demonstrandum.

THEOREMA X.
Angulos duos intmas aquales e{fs duo- P . E. ap-

bus rcßis ,quando lima:sunt parallela ,
j ^ in quas alia reßit linea incidit.
* ti _ j parallela fuerint line* . Vico angu-
;
la 0 los duos internos , & oppositos
P ; ABC , D C B aquales esse duobus

rectis , quia duo anguli D C E , &
l*“ 3 DCB sunt aquales duobus rectis 1*, d 71). 1 .
:M 1; sed angulo D C E est aqualis angulus* ■ ABC °, ergo angulus ABC , L DCB e Tb . 8.

sunt aquales duobus rectis f, quod f Ax. 6.-
“ ' erat demonstrandum.
«ME

-

mJh CAPUT II .
DE

TRIANGULIS .
DEF IVITIO ^ U S.

i2 . j; Igura est spatium , quod aliquo
iMJ 1 vel aliquibus terminis claudi-
& tur.

vel aliquibus terminis claudi-

13 . Fi-
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